18. uloha (stfeda 18. 12. 2024)

Ve Ctverci o délce strany 12 jsou vytvoreny dva shodné trojuhelniky tak, Ze jedna jejich strana je
stranou ctverce a zbyvajici vrchol lezi ve tietiné protilehlé strany (déli ji tedy v poméru 1 : 2). Urcete
obsah ¢erveného utvaru, ktery je prtinikem obou trojihelnikd (viz obrazek).

(ndpovéda: Obsah vyjde celociselné.)

Reseni: 32
Pocet spravnych odpovédi: 20

Postup: Obsah celého &tverce je 122 = 144, Trojuhelnik ze zaddni Ulohy tvofi jeho polovinu, coZ snadno
zdGvodnime nasledujicim obrazkem (z néhoZ také plyne znamy vzorec pro obsah trojuhelniku

S = a';“). Proto je obsah trojuhelniku roven % 144 = 72.

Zamérime-li se nyni na obrazek ze zadani ulohy, tak vidime, Ze trojuhelnik je rozdélen na tii casti,
z nichZ jednu tvofi kosodélnik, jehoZ obsah mame urcit.

Zbylé dvé ¢asti jsou vsak trojuhelniky, které jsou navic podobné s pavodnim trojuhelnikem, nebot vidy
dvé jejich strany leZi na stranach velkého trojuhelniku a jejich treti strana je rovnobézna se zbyvajici
stranou velkého trojuhelniku (véta uu). Proto plati, Ze nejmensi trojuhelnik vlevo ma tretinové
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rozméry, a tim padem devitinovy obsah oproti pldvodnimu trojihelniku (S; =%=§-T‘l).

Analogicky trojuhelnik vpravo ma dvoutfetinové rozméry, a tim padem ¢tyfdevitinovy obsah, nebot

2
(g) = %. Dohromady tak oba mensi trojuhelniky tvofié + g = gvelkého trojuhelniku a na kosodélnik

pfipadnou zbyvajici %obsahu, proto pro néj platl'g- 72 = 32.
Poznamenejme jesté, Ze z uvedenych Uvah vyplyva, Ze trojuhelnik ze zadani Ulohy Ize rozdélit na devét
shodnych trojuhelnikd nasledujicim zplsobem:






